Przestrzeń probabilistyczna
Ziarnista przestrzeń probabilistyczna
Definicja. Niech Ω będzie dowolnym zbiorem, co najmniej dwuelementowym i co najwyżej przeliczalnym. Każdą funkcję p ze zbioru Ω w zbiór R, nieujemną i taką, że

Nazywamy rozkładem prawdopodobieństwa na zbiorze Ω. Parę (Ω,p) nazywamy ziarnistą, albo dyskretną przestrzenią probabilistyczną.
Klasyczna przestrzeń probabilistyczna
Def. Niech  dla każdego ω należącego do Ω gdzie . Funkcję p nazywamy klasycznym rozkładem prawdopodobieństwa na zbiorze Ω, a parę (Ω,p) klasyczną przestrzenią probabilistyczną.
Przykład. Przestrzenią probabilistyczną jest para (Ω,p), gdzie
 oraz , , 
Rozkład zero-jedynkowy
Funkcja
 dla 
Gdzie u jest ustaloną liczbą rzeczywistą z przedziału (0,1) jest rozkładem prawdopodobieństwa na zbiorze , a więc para  jest przestrzenią probabilistyczną. Funkcję  nazywamy rozkładem zero jedynkowym, parę  zaś zero jedynkową przestrzenią probabilistyczną.
Rozkład dwumianowy
Niech , . Każdą funkcję , gdzie
 dla 
nazywamy rozkładem dwumianowym i oznaczamy b(n,u).
Rozkład geometryczny
Niech  oraz . Funkcję , gdzie
 dla 
nazywamy rozkładem geometrycznym.
Rozkład geometryczny jest rozkładem prawdopodobieństwa na zbiorze N1
Rozkład Pascala
Niech k będzie ustaloną liczbą naturalną i  oraz . Funkcję  określoną wzorem
 dla 
nazywamy rozkładem Pascala.
Rozkład Pascala jest rozkładem prawdopodobieństwa na zbiorze Nk. W przypadku k=1 rozkład Pascala jest rozkładem geometrycznym.
Rozkład hipergeometryczny
Niech c, n i s będą ustalonymi liczbami naturalnymi, gdzie 0<c<s oraz 0<n≤ s. Funkcję p określoną wzorem
 dla  i 
nazywamy rozkładem hipergeometrycznym
Rozkład Poissona
Niech λ należy do R i λ >0. Funkcję  określoną wzorem
 dla 
nazywamy rozkładem Poissona.
Rozkład Poissona jest rozkładem prawdopodobieństwa na zbiorze N0.
Wykazać, że wszystkie powyższe rozkłady są rozkładami w definicji którą podaliśmy. ZADANIE DOMOWE!
Izomorficzne przestrzenie probabilistyczne
Przestrzenie probabilistyczne i , nazywamy izomorficznymi lub równoważnymi, jeśli istnieje bijekcja g ze zbioru Ω1 na zbiór Ω2 taka, że

O bijekcji g mówimy, że ustala izomorfizm i że zachowuje prawdopodobieństwo.
Jak rzut kostką symulować za pomocą:
a.) Urny z 4 różnokolorowymi kulami
b.) Urny z 3 różnokolorowymi kulami
c.) Urny z 5 kulami białymi i 1 czarną

Zdarzenie
Def. Zdarzeniem w przestrzeni probabilistycznej (Ω,p) nazywamy każdy podzbiór zbioru Ω. Zbiór  jest rodziną wszystkich zdarzeń w przestrzeni probabilistycznej (,p). Nazywamy ją rodziną zdarzeń pokrewnych.
Prawdopodobieństwo zdarzenia
Definicja. Niech (Ω,p) będzie ziarnistą przestrzenią probabilistyczną, Z zaś rodziną wszystkich zdarzeń w tej przestrzeni (). Prawdopodobieństwem nazywamy funkcję , gdzie 

[bookmark: _GoBack]Liczbę P(A) nazywamy prawdopodobieństwem zdarzenia A.
Własności prawdopodobieństwa
Twierdzenie Jeżeli (Ω,p) jest przestrzenią probabilistyczną, Z rodziną zdarzeń a P prawdopodobieństwem w tej przestrzeni to:
1.  dla każdego 
2. 
3. Jeśli , to 
4. Jeżeli , to 
Jeśli implikacja jest – twoim zdaniem – fałszywa, to uzasadnij ten fakt.
Twierdzenie klasyczne
Twierdzenie. Jeśli para (Ω,p) jest klasyczną przestrzenią probabilistyczną, Ω jest zbiorem s-elementowym, A zaś jest jego k-elementowym podzbiorem, to

Model probabilistyczny
Modelem probabilistycznym doświadczenia losowego, będziemy nazywali przestrzeń probabilistyczną Ωe taką że:
1. Ω jest zbiorem wszystkich możliwych wyników doświadczenia losowego
2. Funkcja p każdemu wynikowi przypisuje prawdopodobieństwo, z jakim doświadczeniem może się tym wynikiem może się skończyć
Losowanie dwóch kul z urny U3*2
Ωk = {wśród wylosowanych kul będzie k kul czerwonych}
gdzie k=0,1,2.
p(ω0) = 3/10
p(ω1) = 6/10
p(ω2) = 1/10
Rozpatrzyć dwa następne losowania z tą samą urną:
1. Dwukrotne losowanie bez zwracania
2. Dwukrotne losowanie ze zwracaniem
